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Όρια  

 

 

 

 

    ΘΕΜΑ  AA                       (25Μ) 
 

Α    Ισχύει η ισοδυναμία: 
x 1
lim f(x) 1


      
x 1
lim f(x) 1 0


        
 

 

Β   Ισχύει η ισοδυναμία: 
x 1
lim f(x) 1


    
h 0
lim f(1 h) 1


          
 

Γ   Αν 
x 0
lim|f(x)| 0


 , τότε είναι και 
x 0
limf(x) 0


   
 

 

Δ   Αν 
x 0
lim|f(x)| 1


 , τότε είναι 
x 0
limf(x) 1


  ή 
x 0
limf(x) 1


    
 

 

 

Ε   Αν για την  f : R R  είναι 
x 0
lim f(x)


  , τότε 
x 0

1
lim 0

f(x)

 
 

 
 

 

Ζ   Αν για την  f : R R  είναι 
x 0
lim f(x) 0


 , τότε είναι πάντα 
x 0

1
lim

f(x)

 
  

 
 

 

 

Η     Για κάθε μη μηδενικό ακέραιο k  είναι    k
x 0
lim x 0


  
 
 
 
 

 

Θ   Αν  f : R R  και 
x 0
lim f(x) 0


 , τότε κοντά στο  0  είναι σίγουρα  f(x) 0   

 
Ι  Αν  f : R R  και  f(x) 0  κοντά στο  0  , τότε 

x 0
lim f(x) 0


  

 

Κ Έστω η συνάρτηση  f  που ορίζεται στο     α,0 0,β  

  Αν είναι h(x) f(x) g(x)   και 
x 0
lim f(x) 1


 , 
x 0
lim g(x) 1


 , τότε είναι βέβαιο  

  ότι  
x 0
lim h(x) 1


  

 

Λ  Αν υπάρχει το όριο   
x 0
lim f(x) L


 , τότε είναι πάντα  L f(0)   

 

Μ    Αν υπάρχει το όριο 
οx x

lim(f(x) g(x))


 , υπάρχουν και τα 
οx x

lim f(x)


, 
οx x

lim g(x)


 

 



 
  

Καλή επιτυχία ! 
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     ΘΕΜΑ  ΒΒ 

  Να εξετάσετε αν υπάρχει κ R , ώστε   

Β1.   να υπάρχει το όριο  
2

x 1

x κx 2
lim

x 1

  
  

          (8Μ)            

Β2.   
2

3x 1

x κ
lim R

(x 1)

 
  

               (8Μ) 

Β3.    2 2 2

x   
lim x 1 x 2 κ x 3 R
 

               (9Μ)       

  ΘΕΜΑ  ΓΓ  

Γ1.    Αν 
x 0

f(x)
lim 1

x

   
 

, να βρείτε τα όρια  α. 
x 0

f(x)
lim

ημx

 
 
 

             (3Μ)  

        β. 
3x 0

ημx
lim

f (x)

 
 
 

             (5Μ) 

            γ. 
2x 0

f(x) x 1 f(x)
lim

x

  
  
 

                (4Μ)

      δ. 
x

1
lim f 1 xημ

x

     
  

                   (6Μ) 

 

Γ2.  Αν  xg(x) x ημx g(x)   , για κάθε   0,1 , να βρείτε το 
x 0
lim g(x)


                 (7Μ) 

 

  ΘΕΜΑ  ΔΔ  
 

  Έστω οι ορισμένες στο R  συναρτήσεις  1f ,  2f  και  f   
 

Δ1.  α. Αν 
x 0
lim|f(x)| 0


 , να αποδείξετε ότι 
x 0
limf(x) 0


                (5Μ) 

  β. Αν   2 2
1 2

x 0
lim f (x) f (x) 0


  , να αποδείξετε ότι  1 2
x 0 x 0
limf (x) limf (x) 0
 

          (5Μ) 
 

   Έστω ότι   2

x 0
lim f (x) xf(x) 0


    
 
 
 

Δ2.   Να αποδείξετε ότι 
x 0
limf(x) 0


                    (5Μ) 

Δ3.  Να αποδείξετε ότι  
x 0

1
lim f(x)ημ 0

f(x)

     
  

                (5Μ) 

Δ4.  Αν η  f  είναι γνησίως αύξουσα, να αποδείξετε ότι  f(0) 0   

  και ότι δεν υπάρχει το 
x 0

1
lim

f(x)

 
 
 

                           (5Μ) 


