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  Διαγώνισμα                                                                                                                4 

 
  Θέμα Α 
 

    Α1  Σελίδα: 035 

    Α2  Σελίδα: 036 
 
    Α3.  αΛ   
          β Λ  
        γ  Λ   

        δ Σ  

         ε Σ   

    Α4   Αν f'(x)≠0 , τότε η f είναι γνησίως μονότονη και άρα 1–1. 

 
 
 
 
  Θέμα Β 
 
  Δίνονται οι συναρτήσεις: f(x)=ln((1−x)/x) και g(x)=ln(1−x)−lnx 
Β1.  Είναι ίσες στο  D    
Β2.   α.   x 0  και  x 1   

    β. 
1

g (x) 0
x(x 1)

  


 και προφανώς η  f  είναι γνησίως φθίνουσα στο D   

 

    γ. 
2 2

2x 1
g (x)

x (x 1)

  


 και  η  g  είναι κυρτή στο 
1

0,
2

 
 
 

 και κοίλη στο 
1
,1

2

 
 
 

          

 
  Ασύμπτωτες της g είναι οι ευθείες: x=0   και   x=1 
 

Β3.   Η εφαπτομένη της  fC  στο σημείο της 
1 1

M ,f
2 2

  
  
  

  

    είναι η  (ε) : y 4x 1       

 
Β4.   Δίπλα, φαίνεται η γραφική παράσταση της  f g                  
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  Θέμα Γ 

Γ1.   α.  

0
2 20

x xx 0 x 0

2f(x) 4xf (x) x f (x) 6f (x) 6xf (x) x f (x)
48 lim lim

e x 1 e 1

 
 
 

 

          
         

 

          

0
2 (4)0

xx 0

12f (x) 8xf (x) x f (x)
lim 12f (0)

e

 
 
 



      
 

 και ισοδύναμα  f (0) 4   

 

Γ2.  
2 2 2

x 3 2 x 2 xx 0 x 0

x 0

x f(x) 2xf(x) x f (x) 1 2f(x) 4xf (x) x f (x)
lim lim lim 8

6e x 3x 6x 6 6e 3x 6x 6 6 e x 1 


         
                    

 

 

Γ3.    
h 0

f (x h) f (x)
lim 24x

h

       
  

    f (x) 24x   και καταλήγουμε ότι 4 2f(x) x 2x     

 
 
 
  Θέμα Δ 
 
  Δίνεται: f'(x)=e^x+1 ,  x≤1 ,  f(0)=0 
 
Δ1.   f''(x)=e^x>0 ⇒ η f είναι κυρτή. 
 
Δ2.  α. Καμία εφαπτομένη δεν επανατέμνει την καμπύλη. 
 
  β. f(D)=[0,+∞). 
 
  γ. Η f δεν είναι 1–1. 
 
  δ.  
 
Δ3.  α. 2f(x)+f(−x)=0,5x 
 
  β.  
 
 
  γ. 


