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 Θέμα Α 
 

Α1  Σελίδα: 000 
 

 

Α2   Σελίδα: 000 

 
Α3.  αΛ   
 
 

  βΛ   
 
 

  γ Σ   
 
 

  δΛ  
 
 

           ε Σ   

 

Α4�      f g g (0) f g (0) g (0) g (0) 0           

 
 
 
 
 Θέμα Β 
 

Β1.  2

x e
f (x)

x

    και 
3

2e x
f (x)

x

  ,  x D (0, )      

 

    Οπότε,  η  f  είναι γνησίως φθίνουσα και κυρτή. 
 

Β2.   Να βρείτε το 

0

0

2x e x e D.L.H x e

f(x) e xlnx) lnx 1 2
lim lim lim

x e x ex 2x e e  

                      
    

 
Β3.   e xln( x) 0        f(x) 0      x e    

 

Β4.   1f (x) 2e 0  
 
    f (x) f (e) 

 
   x e   

 

Β5.   α.   1f
A f D R     

β.    1 1 1xf (x) f (x)ln f (x) e         1f f (x) x   ,  x R   Προφανές                       
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 Θέμα Γ 
 
Γ1.  Η  f  είναι γνησίως αύξουσα στα  ( ,1]  και [1, )   

  και γνησίως φθίνουσα στο [ 1,1]   
 

  Η  f  είναι κοίλη στο  ( ,0]  και κυρτή στο   [0, )   

   
Γ2.  (ε): y 3x    

  Γνωρίζουμε ότι  f(x) 3x   και θέλουμε  f(x) 3x  , άρα  y 3x    x 0          

 
 
Γ3.  Δίπλα φαίνεται η γραφική παράσταση της  f   
    

Γ4. 
α ν 3

3 3x x

f(x) e x
1 lim lim

x x



 

      
   

,  άρα  ν 3  , και  α 0   
 

 
Από  f ( 1) f (1) 0     προκύπτει τελικά ότι   3f(x) x 3x  ,  x R                   

    

 

Γ5. 
2y (t) 3x (x)x (t) 3x (t)     ως προς το χρόνο  t   και  oy (t ) y (2) 330     cm/ sec   

 
 

 

 
 Θέμα Δ 
 

  x

x 0
f(x) e x 1 limf(x)


    ,  x R    

Δ1.  Από  x

x 0
f(x) e x 1 limf(x)


     είναι  και     x

x 0 x 0 x 0
lim f(x) lim e x 1 limf(x)
  

     

  και προκύπτει 
x 0
limf(x) 1


  και άρα   xf(x) e x  ,  x R          
 

 

Δ2.  Έστω το τυχόν σημείο   o oM x ,f(x )   

  Η εφαπτόμενη ευθεία  (ε)  σε αυτό είναι  η  o o o(ε): y f (xo)x f(x ) x f (x )      

  Για  x m  και  y 0   προκύπτει    ox
o1 x e m    

  Θεωρούμε τη συνάρτηση  xg(x) (1 x)e    η οποία έχει μοναδική ρίζα για m 0   

  Διέρχεται από το Ο όταν m 0   
 

Δ3. 
2 2(ε): y (e 1)x 2e    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Δ4.  Θεωρούμε μία παράγουσα F  της  f    

  και από 
3r

3

1 r
f (x)dx 0


   προκύπτει  3r r 1 0     

  η οποία έχει προφανώς μοναδική ρίζα το (0,1)   

 


