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Επαναληπτικό 3 
 

 

 

 
 

    ΘΕΜΑ  AA  

 

Α1   Οι συναρτήσεις  f,g  είναι παραγωγίσιμες στο  ox  

  Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση  f g  είναι παραγωγίσιμη στο  ox  

  με    o o of g (x ) f (x ) g (x )
                          (7Μ) 

 

Α2 Να αναφέρετε, τι ορίζουμε ως παράγωγο συνάρτηση  f : A R                (4Μ) 
 
 

 

Α3.   Απαντήστε με ένα Σωστό ή Λάθος.                                             (10Μ) 
 

  α Αν  f(x) ln|x| , τότε 
1 1

f (x)
|x| x

    , για κάθε  x 0   

 

    β Αν η  f  είναι ορισμένη στο R  και   22 xf (x) 10 ,  x R   

    τότε είναι βέβαιο ότι θα είναι  ή μόνο  xf(x) 10  ή μόνο  xf(x) 10   

 

  γ  Αν  f , g  είναι δύο συναρτήσεις με πεδίο ορισμού το [0,1]   

  και σύνολο τιμών το [2,3] , είναι βέβαιο ότι δεν ορίζεται η  f g   

 

  δ H συνάρτηση  f  είναι συνεχής στο διάστημα  Δ  και α,β,γ Δ   

  Τότε είναι 
 γ  β  γ

 α  α  β
f(x)dx f(x)dx f(x)dx    , μόνο αν α β γ    

 

  ε Αν η πολυωνυμική  f  είναι γνησίως αύξουσα, τότε είναι και 
 1

 0
f (x)dx 0   

  αφού   
 1 1

0 0
f (x)dx f(x) f(1) f(0)     

 

Α4Αν οι  f,g  είναι παραγωγίσιμες και   g (0) 0  , να βρείτε το   f g g (0) (4Μ) 

 



Καλή επιτυχία ! 
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  ΘΕΜΑ  ΒΒ  

  Έστω η συνάρτηση  f :D (0, ) R   , με τύπο 
e

f(x) lnx
x

  ,  x 0    

Β1.   Να αποδείξετε ότι  η  f  είναι γνησίως φθίνουσα και κυρτή.              (5Μ) 

Β2.   Να βρείτε το   
x e
lim f(x): (x e)


                      (4Μ) 

Β3.   Να λύσετε την εξίσωση e xln( x) 0                           (4Μ) 

Β4.   Να λύσετε την εξίσωση   1f (x) 2e 0  
           

       (4Μ) 

Β5.   α. Να αποδείξετε ότι   1f /R  και να γράψετε το   1f f(D)                (4Μ) 

β. Να αποδείξετε ότι   1 1 1xf (x) f (x)ln f (x) e    ,  x R                         (4Μ) 

  ΘΕΜΑ  ΓΓ 
  Έστω η πολυωνυμική συνάρτηση  f ,  f(0) 0    

  Δίπλα δίνεται η γραφική παράσταση  C  της παραγώγου f   
Γ1.  Να βρείτε τη μονοτονία και την κυρτότητα της  f                                          (4Μ) 

Γ2.  Να βρείτε την εφαπτόμενη της  fC  στην αρχή O(0,0)   

  και να λύσετε την ανίσωση  f(x) 3x                   (4Μ) 

  Έστω  α ν 2f(x) e x βx γx    και 
3x

f(x)
lim 1

x

   
 

,  α,β,γ R  και  ν 3,4,5,...    

Γ3.  Να αποδείξετε ότι  3f(x) x 3x  ,  x R                             (6Μ) 

Γ4.  Να παραστήσετε την  f                                (4Μ) 

Γ5.  Έστω το σημείο M(x,y)  της  fC  το οποίο κινείται πάνω σε αυτή. 

  Το  x  αυξάνεται με ρυθμό 2t   cm/ sec  και τη στιγμή  t 0 , το M O(0,0)   

  Να βρείτε το ρυθμό μεταβολής της τεταγμένης  y y(t)  ως προς το χρόνο  t   

  τη στιγμή  ot  κατά την οποία  ox(t ) 4                   (7Μ) 

  ΘΕΜΑ  ΔΔ  
  Έστω η συνάρτηση  f , με τύπο  x

x 0
f(x) e x 1 limf(x)


    ,  x R    

Δ1.  Να αποδείξετε ότι  xf(x) e x 1   ,  x R                    (5Μ) 

Δ2.  α. Να αποδείξετε ότι  από κάθε σημείο  A(0,m) , m 0  φέρνουμε προς  την  

  καμπύλη  fC  μόνο μια εφαπτόμενη ευθεία  (ε) , η οποία εφάπτεται της  fC   

  στο  I  τεταρτημόριο.                             (6Μ) 
 

  β. Να βρείτε την εφαπτόμενη  (ε)  που διέρχεται από το O(0,0)            (3Μ) 
 

  γ. Να βρείτε το εμβαδόν του χωρίου που ορίζεται από την  fC , την  (ε)   

  και τον  y y                                    (4Μ) 

Δ3.  Να βρείτε τον αριθμό r  , ώστε 
3r

3

2 r
f (x)dx 0


                  (7Μ) 


