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Ολοκληρώματα Β 

 

 

 

 
 

    ΘΕΜΑ  AA  

 

Α1   Έστω  f  μια συνεχής συνάρτηση, σ’ ένα διάστημα [α,β]  
 

  Αν G  είναι μια παράγουσα της  f  στο [α,β] , τότε
β

α
f(t)dt G(β) G(α)   (10Μ) 

 

Α2 Να αναφέρετε τι ονομάζουμε αρχική ή παράγουσα μιας συνάρτησης  f  
 

  η οποία ορίζεται στο διάστημα  Δ                     (5Μ) 
 

 

Α3 Έστω η πολυωνυμική συνάρτηση  f  του σχήματος. 
 
 

  Να βρείτε ποιοι από τους πιο κάτω ισχυρισμούς  
 

 

  α 
 1

 0
 f(x)dx>1     β 

 1

 0
f (x) dx 1       γ 

 2

 1
f (x) dx 0   

 

  είναι ορθοί.                        (5Μ) 
 
 

Α4.   Απαντήστε με ένα Σωστό ή Λάθος.                              (5Μ) 

 

 α Για κάθε συνεχή συνάρτηση  f , είναι 
 1  1

 0  0
|f(x)|dx f(x)dx         

 

  β Αν 
x x 0

f(x)
1 x 0


  

αν

αν
 δεν ορίζεται το ολοκλήρωμα 

1

f(x)dx
  

 

  γ Για κάθε συνεχή συνάρτηση  f , με  f(x) 0 , x [0,1]  και  f(0) 2023   

           είναι 
 1

 0
f(x)dx 0    

 

  δ Αν για τη συνεχή συνάρτηση  f , είναι 
 1

 0
f(x)dx 1 , είναι πάντα  f(x) 0  

 

  ε Για κάθε συνεχή συνάρτηση  f  είναι 
 2  1

 1  2
f(x) dx f(x) dx 0      

     



Καλή επιτυχία ! 

 
  

 
                 

 
 

 

  ΘΕΜΑ  ΒΒ 

     Έστω η συνάρτηση  f : [0,1] R , με τύπο  4f(x) x  και γραφική παράσταση C   
 

    Β1. Να αποδείξετε ότι η  f  είναι κυρτή                     (3Μ) 
 

    Β2. Να αποδείξετε ότι η ευθεία (ε): y 4x 3   εφάπτεται της  C  στο   A 1,1    (5Μ) 
 

    Β3. Να βρείτε το εμβαδόν   1E  του χωρίου που περικλείεται από τη C  την  (ε)   

    και τον  y y και το εμβαδόν   2E  του χωρίου που περικλείεται από τη C  την  (ε)   

    και τον  x x                                            (8Μ) 

    Β4. Να βρείτε την αντίστροφη 
1f  και να υπολογίσετε το 

 1
1

 0
f (x) dx              (9Μ) 

  ΘΕΜΑ  ΓΓ  
  Έστω η συνεχής και άρτια στο R  συνάρτηση  f  

  Γ1. Να αποδείξετε ότι 
 1  1

   
1  0

f(x) dx 2 f(x) dx


                  (7Μ) 

  Έστω και τα ολοκληρώματα  
x 1

  x
  1

1 e f(x)
I dx

1 e

 
   
  , 

x 1

  x
  1

e f(x)
J dx

1 e

 
   
      

  Γ2. Να αποδείξετε ότι 
 1

 
 0

I J f(x) dx 1                                      (10Μ) 

  Γ3. Να αποδείξετε ότι 
2 x x 2 1  1

   x x
  1   1

1 3x e e 3x
dx dx 2

1 e 1 e 

    
        

                     (8Μ) 

  ΘΕΜΑ  ΔΔ 

    Έστω η συνεχής  συνάρτηση 

 2
3 2

 1

 1
x

 0

x x f(x) dx x+m
αν x 1

f(x) x 1

x e dx 2 αν x 1

    


 




, m R  

    Δ1. Να αποδείξετε ότι   α. 
 2

 1
f(x)dx 1   

          β. m 1   

          γ. 
2x 1 αν x 1

f(x)
2x 2 αν x 1

  
 

                                         (12Μ) 

    Έστω το διάστημα D [α,β]  πλάτους 8 , στο οποίο ισχύει το Θ.Rolle  για την  f   

    Δ2. Να αποδείξετε ότι D [ 3,5]                                    (8Μ) 

  Δ3. Να βρείτε το εμβαδόν του χωρίου που ορίζεται από τη γραφική  

  πάρασταση  fC  και το τμήμα  AB , όπου   A α, f(α)  και   B β, f(β)               (5Μ)  


