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 Θέμα Α 

A1  Σελίδα: 186 

A2 Σελίδα: 212 
A3.        α Λ  β Σ        γΛ   δ Λ   ε Λ  

Α4  Δεν είναι ορθό.  

    Το ορθό είναι 
 β  ρ  β

1 2 α  α  ρ
f(x)dx f(x)dx f(x)dx E E          

 Θέμα Β 

      Έστω η συνάρτηση  xf(x) 1 e   και η συνάρτηση  g(x) ln(1 x)    

Β1.     fA ( ,0]    gA ( ,1)   

Β2.       ln(1 x)h(x) f g(x) 1 e 1 1 x x       ,  hA [0,1)   

Β3.    
1

h (x)
2 x

   , 
1

h (x)
4x x

    

Β4.     Η εξίσωση εφαπτόμενης  MN είναι η 
1

(MN): y x
4

    

Β5.     Δίπλα φαίνεται η γραφική παράσταση. 

Β6.    
1

4

0

1
E |h(x)|dx

12
   

 Θέμα Γ 
Γ1.    F (x) f(x)   

Γ2.    F (x) f(x) 0     και F (x) f (x) 0     

Γ3.    2f(x) π 0   
π

f(x)
2

    έχει μία ακριβώς ρίζα, από Θ.Ε.Τ. και μονοτονία. 

Γ4.    Αν F  παράγουσα της  f ,  είναι 
λ π

0 λ
f(x)dx f(x)dx π    

π
F(λ)

2
  

π
λ

2
        

 Θέμα Δ 
Δ1.     f( x) f(x)     

Δ2.    
2

1
f (x) 0

x 1
  


  

Δ3.        
1 1

1

121 1

1
dx f (x)dx f(x) ln 3 2 2

x 1


 

 
    

 
   

Δ4.     α.  f(x) 0  , x 0   και   f(x) 0  , x 0   

      β. 
0 1

5

1 0
r f(x)dx (r 1) f(x)dx


      

0
5

1
(r r 1) f(x)dx 0


      5r r 1 0    
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 Θέμα Α 

A1   Θεωρία 

A2  Ορισμός.  

A3  α , β , γ 
A4.    αΣ   βΣ   γΣ   δΣ   εΣ 
 
 Θέμα Β 
Β1.     
Β2.   o o o(ε) : y f(x ) f (x )(x x ) y 4x 3        

Β3.    
 1

1  0

6
E f(x) 4x+3 dx

5
    

   
3

1
4  
 2 3
 0  

4

3
E f(x)dx f(x) 4x+3 dx

40
      

Β4.  
11 1

1 4 4
   
 0 0 0

4 4
f (x)dx x  dx x x  

5 5
         

 
 Θέμα Γ 

Γ1.  
 1 0  1  1

       
1 1 0  0

f(x) dx f( x) dx f(x) dx 2 f(x) dx
 

          

Γ2.  
x x x 1  1  1

     x x x
  1   1   1

1 e f(x) 1 e f( x) e f(x)
I dx dx dx J

1 e 1 e 1 e  

        
               
       (  x y   )  

  Προσθέτουμε τα  I  , J   

Γ3.   Εφαρμόζουμε τα πιο πάνω για  2f(x) 3x   
 

 Θέμα Δ 
Δ1.   α. Θέτοντας  x y  προκύπτει 

 1
x

 0
e dx 2  

  Οπότε 
 2  2

 1  1
f(x)dx (2x x)dx 1     

  β. Από τη συνέχεια προκύπτει ότι m 1     

  γ. Απλοποιούμε με σχήμα Horner και προκύπτει  
2x 1   αν x 1

f(x) =
2x 2 αν x 1

  


 
 

Δ2.   Η γραφική παράσταση φαίνεται στο διπλανό σχήμα. 
Δ3.       Διακρίνουμε περιπτώσεις αν οι α,β  είναι πίσω, ανάμεσα ή μπροστά από τα  1,1   

          και είναι  α 1   , β 1  και από β α 8  ,  f(α) f(β)  παίρνουμε  α 3  , β 5     

Δ3.       E   
 1 5  1 5

2

3  1 3  1

157
 (8 f(x)) dx  (8 f(x)) dx  (9 x ) dx  (10 2x) dx

3 
            τ. μ.  


