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Επαναληπτικό 1                                         
 

 

 

 

 
 

      ΘΕΜΑ Α 
 

Α1Να αναφέρετε πότε δύο συναρτήσεις  f  και  g  λέμε ότι είναι ίσες.           (2Μ) 
 

Α2Να αναφέρετε πότε  η  f : A R  παρουσιάζει στο  ox A  μέγιστο.         (3Μ) 

 
Α3.    Απαντήστε με ένα Σωστό ή Λάθος.                                             (10Μ) 
 

  α Αν  f(x) f(0) , τότε σίγουρα η  f   είναι γνησίως αύξουσα στο  (0, )   
 

  β Αν η  f  έχει μοναδική ρίζα, τότε αποκλείεται να αλλάζει μονοτονία. 
 

  γ Για κάθε  a,b R  με  a b , τότε είναι πάντα και  f(a) f(b)  

 
 

  δ Αν το διάγραμμα της συνάρτησης  f  τέμνει την ευθεία  y x  στο M  

  τότε και το διάγραμμα της συνάρτησης  1f  θα τέμνει την  y x  στο M  

 
Α4.   Να επιλέξετε την ορθή ή τις ορθές απαντήσεις.                                       (10Μ) 
 

  1 Η συνάρτηση που έχει διάγραμμα το συμμετρικό ως προς τον  x x  

  του διαγράμματος της  y f(x)  

  είναι η συνάρτηση  α  y f( x)    β  y f(x)     γ  y |f(x)|   δ  y f( x)      
 

  2 Αν η συνάρτηση  g  έχει αντίστροφη την  f , τότε η συνάρτηση  g f  

  εκεί που ορίζεται έχει τύπο ίσο με  α  1   β  g(x)f(x)   γ 
1

x
 δ  x    ε  x  

 

  3 Αν η  f  είναι 1 1  στο R  και η  g  μία συνάρτηση στο R , με  (f g)(x) x  

  τότε  α  1(g f)(x) x    β  g(x) f(x)   γ: 1f (x) g(x)    δ  1(f g)(x) x   
 

  4 Από τις παρακάτω συναρτήσεις, δεν έχει αντίστροφη η συνάρτηση  

  α  y ημx ,
π

0,
2

 
 
 

  β  3y x 1         γ 
2

2

x
y

x    1



    δ xy 2e   ε y x  

 



 
  

Καλή επιτυχία ! 
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      ΘΕΜΑ Β  

      Έστω οι συναρτήσεις  xg(x) e ,  x R  και h(x) 1 x lnx   ,  0 x 1    
 

Β1.     Να αποδείξετε ότι    xf(x) h g (x) 1 e x    ,  x 0                (6Μ) 
 
 

Β2.     Να αποδείξετε ότι       α. οι  f  και h  είναι γνησίως φθίνουσες            (4Μ) 

                     β. οι  f  και h  παίρνουν ελάχιστη τιμή.           (3Μ) 

Β3.     Να λύσετε την εξίσωση    α. 
x1 e x                                    (3Μ) 

              β.  
2

1 x lnx ln2
2

                 (5Μ) 

                      και την ανίσωση   γ.  x 1
1 e 1 x 1

e
                     (4Μ) 

      ΘΕΜΑ Γ 
      Έστω η συνάρτηση  1 xf(x) e  ,  x R  και η ευθεία  (δ): y x   
 

Γ1.     Να αποδείξετε ότι η  f  είναι γνησίως φθίνουσα.               (5Μ) 
 

Γ2.     Να αποδείξετε ότι  1f (x) 1 lnx   ,  x 0                                (5Μ) 
 

Γ3.     α. Να αποδείξετε ότι οι  fC ,  1f
C   τέμνουν την (δ)  μόνο στο    M 1,1           (4Μ) 

      β. Να αποδείξετε ότι οι  fC  και  1f
C   είναι «πάνω» από την  (δ)  αν  x 1      

      και «κάτω» από την  (δ)  αν  x 1                      (6Μ)    
 

Γ4.     Να χαράξετε πρόχειρα τις καμπύλες  fC  και  1f
C                 (5Μ)  

 

      ΘΕΜΑ Δ 

    Έστω η συνάρτηση  f :R R , ώστε  f(x) f(x)e e x 0    ,  x R  και  f(R) R   

Δ1.     Να αποδείξετε ότι α. 
2x x 4 0     και  2x x 4 0    ,  x R            (3Μ) 

             β.   2f(x) ln x x 4 ln2    ,  x R               (4Μ) 

 

Δ2.     Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση  f  είναι περιττή.               (6Μ) 
 

Δ3.     Να αποδείξετε ότι α. η 
x xr(x) e e   είναι γνησίως αύξουσα στο R           (3Μ) 

                         β. η  f  είναι γνησίως αύξουσα στο R                        (4Μ) 

                         γ.  1f (x) r(x)  ,  x R                       (5Μ) 


